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一、计算题  （共 5 题，每题 8 分，共计 40 分） 
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（2） 将函数 )()( 2 ππ <<−= xxxf 展开为傅里叶级数。 
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（5） 求曲线积分 ∫ −+−+−
L

dzxydyzxdxyz )()()( ，其中 L 是以 )0,0,(aA ，

)0,,0( aB ，和 ),0,0( aC 为顶点的三角形沿 ABCA的方向。 

 

二、 （共 1 题，共计 12 分） 

设函数 )(xf 在 ]1,0[ 上非负连续， 0)1( =f ，证明：存在 )1,0(∈c ，使得 ∫=
c
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三、 （共 1 题，共计 12 分） 

设 )(xf 在 ]1,0[ 上有连续导函数， 0)0( =f ，证明： 
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四、（共 1 题，共计 12 分） 

设函数 )(xf 在闭区间 ],[ ba 上无界，证明：存在 ],[0 bax ∈ ，使得 )(xf 在点 0x 的任意邻

域内无界。 

 

 

 

 

五、（共 1 题，共计 12 分） 
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证明：函数 dx
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六、（共 1 题，共计 12 分） 

设连续函数 )(xf 在 ),1[ ∞+ 上单调减少且 0)( >xf ，若 ∑ ∫
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证明：数列{ }nx 收敛。 

 

七、（共 1 题，共计 12 分） 

设 ),( yxuu = 具有二阶连续偏导数，证明：存在常数 ba, 使得在变换 yaxs += ，

ybxt += 下，可将微分方程 034
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八、（共 1 题，共计 12 分） 

设 )(xf 在 ]1,1[− 上有三阶导数，且 1)1(,0)0(')1( ===− fff ，证明：存在 )1,1(−∈ξ ，

使得 3)(''' =ξf 。 

 

九、（共 1 题，共计 12 分） 

设 ),,( zyxf 是 3R 上的连续函数，且满足 +∞=
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十、（共 2 题，共计 14 分） 
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xf ，（1）证明： )(xf 在 ),0[ ∞+ 上可导，且一致连续；（2）证明：反常
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